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             
            


            
              
                
            
          
            
            
             


              
              
           
             
             
          
         


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PREFACIO vii

            
           
             
              
            

                
               
              
              
             
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 

 

 

               
               


                 
            

      

    

                 
                
   

          

  

         

  

 

       
                
 

            
                    

   

     
           
             

               
               
              


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               


                 
  

                  
                

  

           

   

             

                    
            

             

      

             
             



  


    


     





                 
          

             

    

        
        

              
       

      

                
                   
               
        

     

               
       
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               

           

    





       



               
 




             

               
 







  













  

             

  



 



   


  

     





               

                
    












 

            

           
                  
                  

         



       

                
                  
      




 



  




 



  






 



  




    
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4 1. NÚMEROS REALES




 




     

                   

              
             
                
         




  




              
              
           


          

          

          

             
              
                
               
                
       

              
          
             

  


  

     

  
      

                
              
 

  

              
                
  

         
     

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     

             

        

     

           

          

           

     

         

        

     

                  

           

     

             

           

  

                 

              
            

            
  

     

    

 

    


        


       
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    


        

          

   









  







 

         

     









  

              

   
     
    

 

 






 












 

 










 

 


 




 




 



 



     

            

      

      

            

        

           

          

    

                   

    








                 
          
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 

     

    

    

  



     

      

      

    

  

          




     



      

                
              
              
  

    

              

       

          

          

   

   

   
   

       

          

          
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  



 

  

  

  


  

  



 

   

                
               
      

             
                
            


          

       

     

       

       



        

 



       

 



         
     

   

  

 
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

   
    


   

    


  

  











      
    

     

     

   

   

    


   

   


  

  

   

     

     


  

  


  

  

    

    

    

    

    

      

      

      

      

      

     

     

     

     

     

       

     

   












  

  



    

                
             
  





 






 


 



  
   





         

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





 










 




 


 







 







          












 


 









  








            
   












 


 









      







          
            











   

   




           

     







 

               




 











 











 












 

  

              
      

  







    

    

  

    



      
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          
  




 










 










 







     

    




















  

   


  







 







 




 

 



















 















 















































      





 







 














 










      





 













 







 








       



   

  





 



















 



















 









   
















     
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          
              

                
     

 
 
 
 
  



 
 
 
 
 
  



             
                 
             

        

 

                   
      




 




 

              

      

      

      

      

     










                
  

    

             











    




  







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     



























































 
 

 





 





























 













      
    















 












 












 




















































 







 







 


 







 


 


 







 


 


 







 







 







 







 




 








      
      
  








 




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 











 





 






 





    













 


























 













      

 

        

      










   





    










        















               
 

            



     

         

              

            
    






 

 


 

 


 

 
   

               
       

              

                   

                   

  

             
               
 
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   

              
                 
  

                 
                  


  

              
   

   

                   
 

  

     
       

      

   

   




  


  
    




  


  

 

             
        

  
         

    

 

                   
              
 







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  
         

    

 

                  
             








             
   

    

        
 

        
 

        
 

        
 

     


     


      


      


  

            
    

             
        

                

 

              


 

             



    

            
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  
 
 

  

  
 

             


   

     

   
     

     

   

   

     
     
     

     

               
  

            

     
          

      

   

 




     

              

    

                 
   

                  











 
     
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
        

                

 


    
    

         

                

                  
 

                  


                 
  

    

              

   

  

  

    

    

    
   

   

  





  
    





 




















   

  

  

  
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1.7. DISTANCIA ENTRE PUNTOS EN LA RECTA NUMÉRICA 19

       

     
      

         

       
 

           

         
 

       

                    


     
  








     

   
               

                  


  
             

                  


  
               

     


 

    

  


  

          

         

               




  

 

 

 

 

 




    
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 

 

    

               
             

            
           
              
             

              
    

   

     

        

    

       


  

   




   

   


 


 

   
  

         


  

      

                  
             
      

  

               
              
          

                
                 
       


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                  
        

        

 

                        
           

      

               

 
                           
               

        

        

     

                  
    

                  
 

    

    

                

           
               
   

        

           

         

                    

         

       
   

  

         

       
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  

             
                
              
          

     
   

  
  
  




 

  









  

          
           



       

 



             

   



             

 

    

       

              
               
 

      

            



   




     



           



  


   


  


 

    




 

      
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 

      





     





      




     



             

        

            

           


    

      

      

            



    




    





     




   





     




        





    




    





   




  





   




   




  





      




      



 

  




  




      



   

              
             

              
 

                  

     
    

  

    






  


      






  
  






  


  
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     






 


   



               

               












            






 


   




     




     




  



      

   

      

       

   

   

     

    

    

    

         

              

         

       

       



 


 










 

          

            

              

              

               

            
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            
             
       

    
   

              
    

   

               
               
          

     

           

 

   


  

     

       

        

     

   



    
   

              

   


    

               
     






   


 


   





 

   



   

          

    

      

        

            
 

 
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                 
                
       

            

   

          
 

                     
          
      

                 
   

 

               

              
 

             


      

      

    





 














 





















        

      

            

     

   



 



 


 






 






 





  

 

     




   

   

                
   

      

  
        
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       

















 



 




 











































 

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

    

             

   





  

         




    

                
     



  
              

            

  

              
    

    

           

  

           




 
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  
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
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 




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
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



               
           









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    
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


   
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 
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    



 


 


     

   
      

        
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
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
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

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 





















 








 




 
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


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
 
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





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

 
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

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



 
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


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


  


  








  


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




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
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 
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


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
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


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
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 

 





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



  



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
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






  

 
  





 






 










  

 
  






    
 

    








 









 





         

     

          

                 
                 
  



     

             
             



 





          
       

   

  
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        



     

                      

        


      
     



     



     

    

        



                

  



              
 











   

    








   

   



           

      

   





 

 







         
           

     
      
    

 






 

 



 

 



 



 

 


 

 
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














 

















  

      

 

       


 





    


 

     

 














































 




 





   




 



  

     

   





 




  



  

     

   





 

  

    


    

     

























 












 








 



















 
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





 








 

 








 







 



 





  
  

 

   

  





    

     

              
       

 

 







  


 















  








  



 



 











 







  


 


     


 


    


  



 






















 


  




  









  


  

 

  

      

                
 

 

 


  


  




  

  


   


   




  

  


    


 

      

 

 



  


    


   



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

 


     




 

  


   


   





    

           

  

          
       

  

   



  







  







  







  



        


 




 




 




  



 

     



    


    




   

  




          
          


 



 








 



 









 





 




      

        

 

  


 


 


   


   


  


 






 


 


  


   


  


  






  


 


  


  


  


  




     
 











 

































 
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




 



 
























 




  

 










 






 


    

   

       
 

 



 











 



 



 











 


    

    

       
  

 



  



  



   

  

 






 







 




 



  


 

 

      
  

 






 

 









 




  

   




 

 


 




 







 







 





 







 
























 

 




       

               










 



 
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             
           
              
  






     









 

       






  































    






















  






























































 




































  









     
  








 






 



 

















































     
      
     

 

 
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















 





 





 





 























 

              

   

                     
                 
        

         

   

   

   

             
         

         
  

               
          

          

          

          

     

                  
   

   

                
  

         
  
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                
  

          

          

          

          

     

                 
    

   

                
  

          
                  

             

    

  

          
                

       

    

  

         



 

 
 


      


 

 








     



  





   




 

 


 










      

     

     

    

  

  

             
              
  
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     
      

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

     
      

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

     
       




 

 
 

 
 





 

 
 

 
 




 

 


 

 






        

        



       


 

 
  



 

 
 



    

             
      


   



 

   



 




    

     

     

   


       

       

  

   


 


   


 


   



 



      




    

      
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             
          
    

      
   

      
       

        

    

    

          

     






 










 













 













 
















 


  













 


 

       



  

 
    



 

    


 


    



           

  

     

 

      







 
       



    



  

 
  





 

 
  







  

 


  







  





      

   





  

 

    



 









 









 




 



 

    


 


  



 

  


 


  



     
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

     

 
  


























  

    





    

 
  





   




 







    

 
  





        

 
  





    


  

            
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 

   

           
             
              
            
 


       

  

             
            


    

              


       

        

     

      


            
             


              
      

     

       


       



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             
            

     

       

       

     

             

                
               
       

           
              
               
   

      

      

        



  

 
  


         


  

 
  







      

     



 






  


     




   


 






  







 




 












   

 




 

   


  

 

 









  


     







 




















 






 








 




  




 

 





 
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    

    

           

        

  



  

 
  


      


  

 
  






  

   

   

     

     



  

      


  







 



  

     



  

      


  






  



 








     

        

         

    

   

       

       



  

      


  







 





  





  

       



 

      


 


    




  



  

       
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   

             

            

            

      
         






   


  



      




   









     






    














     



  








     




 




  




 









  


  


      

     


    

    

  

  



  

 
  








 








 



    

    

    



  

 
  

 
  



     

    






 


  





    



  

   

    

  



  





  

 
  







 







     




  




 

  





 














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   

              
                
            

     

     

        

         

          

           













              
                 
                
    

    

     

      

       

        

         

               
                

           

              

                
            

     

   

    

   

           

               


            
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              
              

         

                  

         

 

               
               


    

              

   
      
   

               
         

      

      

    

                  
 




 


  




            

  

       

     




 





  

    






 





    


   



          

     

   


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             

          

   
    

    

                      
      

    




   


   


   


  



 


  



 



     


 

      

      




  


   



     


  



 

     



              
    

       

   


     


 


   


 


   


    

                
                
 

     
 

  

  

       

    

    

       

         

      

           

         
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      

    

         


   


         


    

             

       

     


 


  





 


  



         




  


 

 

 


 

     

               

     

     

           

      

    

      

              

          

         

     

      

     
 

       

     

      

    

     

      

       

         
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         

         

     

     

       

   

       

      

           

        

 

  


 


  



        

      

   

     

     

     

      

      

    

    

    

            
        

      

     

    


  

      

    

     

    


  

      

    

      

      


  

        

       

      
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       

    


      

          

        

      

      


       

     

          

      

   



 

    


    



   


       

       

     

    


  

 

         

 

        

  

 

    

   



  


  

 
  







  

 
  





  

 
  

 
  



      



3. Productos Notables y Factorización

65

52 3. PRODUCTOS NOTABLES Y FACTORIZACIÓN

     

    


    


  

  

         

    



          

    



    

          



    

    



     

    



     
 



  

  

   



     

      

   

   

   

   

   

   

   





  




   

   

 


  





  

  

      

    

   

     

      



  

  

    

         

   

  



             

     

  

    



   

  



                
                  
                 
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              
         

     



  


  



     



  


  



      

     

    



  

     

  

   



  

   



     


    



  

      

  

   



  

   



        

    

  



  


    



  



  


 


  



   

     



   

   



         

   



  

    


     


  




    
  

 







 











  

 
    



     

    

   

  


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      

  



  



    













 



   

















 
  


























  










     


     


  

      

  

     



  

    







    












   


    




   





  




  





   





 






  




     


 














 





 


 






 




   











 

   



      

      

 

              
            
    

   

         


     


  




 



  

 


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   

        



    

 


  
 


 


  
 

 

  





  



  

  

 
  



          


  

      
  

   

   

   

   

   





  

  





   




   

   

   

   

   

   

    
   

            

               


     

     

      
        

     

           


 


     
  

 
    
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      
        

     

         

 


     


 


      

  

  

 
   

              

       

       

    


   

    

 

               

       

       

    


   

    

 

      

        

       

    


     

    

 

             

           

           

              
   

    

 


 


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                
                
   

    


 








 







              
  

    

 


 



     

    

  

  

 

   
    

  

  

  

            

        

       

    

 


 



                 
                

 
 
 
 
 
 
  


 
     
      
       
        

            

        
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          



   



   



   


 


 


 



      

    
   
   

              



   


     

             

   


 

 



   


 


 


 



     

          

    

  
   

                
     



   


           

        

          

 
  

 
   

                 
    




  

                
        

        
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            



   


      

  

 

      
  

           

    

        

     

          

         

    
   

     

   
   

 
           

         

   

                
     

   




 


 

    

           

        

           
  



   


      

  

 

                

  

             
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                   
           

    
   
   

            

         

                
        

   




 



 


    

           

           

     





    









    







     


  


  

      

                 


    

    

     





    



         

 
 
 
 
 
  


 
 
 
 

                 
        

       
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  

     



     


  



  


      

     

                 

       

    

     

   
   

        

  

    

   

         

        

              


        
             

    

    
     

                 
 

           

               


         

     

  


          

    

   

        



3. Productos Notables y Factorización

75

62 3. PRODUCTOS NOTABLES Y FACTORIZACIÓN

        
               

  

 
   

 

     

         



  


  

      

    

        
                 

    

         



  


  

      

    

      
 

     

    





  


 

    

     

    

    

    

    

    

     

     

    

   

     

    

     

    

     

     

     

     

     

    

    

    

    

     

     
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     

     

    

     

     

    

     

     

     

    

     

    

     

       
     

          

            

         

          

            

      

                

        

 
  

    

     
            

               
                
    

     

   

       

        

 

   
    

                 
   

       
  


 
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                
        

  








  



 








  


   

  

   


  


 

         

   

        

    

 





  




               
    

              

  


  


   


  

    

               
      

              

  



      






   



     

 


   




 


  










         




  












 

 
  







 












 



 


  














 





 


  














 





 


 




 





 

 
 









 
 










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      

             
            
                

      













  

 



 


   






 

  






 

 

   

 




  

 




 




  

 



  


  


  




  




  

  

  


  






  
  

 




  
  


  

                
          



   


  

 
  


 



  




  

   


  




  





  



  





  



  




  


     

  




  


  

   

  
 

  



3. Productos Notables y Factorización

79

66 3. PRODUCTOS NOTABLES Y FACTORIZACIÓN

                
        


 

  
  


   



  


 


   



  




   



    




   



    



  

 


   

 





  

 

 



  

 





  







  
  



  


  
 


  







 

 



      










  


 


  


     






  

 



   

  




  




   

  





  

 
  

  

  

 
  


  

 





 






  

 



  


 


  







  


 





 
  




  

    





 




 


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
 


  



  


           

  








 





  

 



  




  

 



   

  
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 

 

           
                 

         



          

    

 

 


      

       

    

    

               
     

      

 
  

   
            

      
  

   





              
             
            

  

   


   
 

 

 

 


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                



  

   






   
   


  

  




  

 


 
         




 



 

   




 



 


 
  





 

 
   

 
   

      

  


    

 




  



 
  

   
   

   
    







                
           

 
   

   
  














 







 









 







 






 


 




 


 






       




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     
       
       



  

 
  






   

 
   




    

  
  






     

    
   


   

   
  






  

    
   


    

      
   


  

 
   


  

  
  






 

   
   

               
   

              
          

 
   

   
           

     

     

     

      

      

   

       

               
             
                   
              

 
     

    
             



    


 

        

     

  

       


       
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 
     

    
  

 
    

   
             

 

    

     

   

               
    

   
        

 
   

   
            

  

               
   

     

     

     

  

     

     

     


   

   


       

      

      

      
      



      

  


   

   


    

  


  

    


   

      


  

   


  

  


 

   
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
   

   


    

  

      
        
  


  

   


   

   


   

   


   

   


   

   


 

   

    

            
            
        










     

             
        

 
  

   

  

   




  


   


  


   


   

            
                 
   

      


  

   


     
 

      


   


   

 

              
               
               
          



   


 

       

           
              
    
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 
  

   

  

   


 

   


   

        

     

 

      
      

         

      

   

   


 

       

 
  

   

  

   


   

 


 

 
    

             
   

     
 


   

   


   

   


   

   


   

 


    

  


    

  


   

   


  

   


   

   


   

   


   

  


  

  


  

  
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
 

  


   

  


 

   


 

  


  

      


  

   


  

   


  

   

    









              

   



 








           
           
 

           
      


  

   
    

   
 

   

   

 

   


   

    

   
 

   

              

   



 
              




    

    


    

    



   


      

      

     

  



               
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   


  

  

  

  




  

  
  

  


  

  
 

        


    

    
     

  
   

     

     
      

     

 

           

   

  

  

 

           

      
    
  


   

   
  

 


    

    
  

    


 


 

 


  

   
   

   


    

    
     

  


    

   
    

  



     

    

    

  



    









                  

   











 



              

        



    





 




 







 



          
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 













  
  

     



  



 

  





  




 

  




    


   


     




   


 

    






         



    

    
    

  


    

    
     

  


    

    
   

    


     

     
      

  


  

     

         


   

      

           
               












 


   

    



 




 


   

       


  

 


   

 
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        

  

 


   

 


      

 


  

 


    

 
    

   


     

    
  

     

              

     

     
  

     


       

     


       

     


    

     


     

     


  

  
      

           
             
              
   











 


      

    




 




 


      

       


  

   
   

  

         

  

   
   

  


   

   
   

  

     

  

   

   
   

  


   
    

   
 


  


    
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         

    

   
         

    

   

    

  


  


  


  



    

   

      

  


    


  


     


    


     

    




     


    

         



  

   
   

  




     


    

         




 
 

 




 


    



 
 

 




 


            

   


 

   


  

   

      

       


 

   


 

   
  

     




 
 

 




 


  

   
 

 
 

 


 

 


  

   
      

     
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
 

  
  

  




  




 
 

 




  




   
 

   


  


 


 





 



  

                
   















 
 




  


 





 





       



 
 




  



   

 


   


   

 
    




     



       



 
 






 
 






  

  






  





  

 






  
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       


  

  

  


  




  

  

  

  




  

 
  

  

  

  




  


 

  

  





  

  




  
 

  




  

    

         

    

         

   












  

     



   

   




 


  

  


  

  



 

 
  

 


 
 

 




  
  

   

   

 


 

  

  

 
 

  

 

  

 




   


 

   
 

   


 

   
  

   




   
 

   




 
  

  


 

 
   

 


     

    
  

     
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










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 

 

            
            
         
    





   






 

 





  

 
     

     

              
  


   

 

     
 

             
             
               
             

            
        

  

               
 

      

         

        

        


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                 
            
           

    
      

            
            

      

      

        

                
             
           

    
     



  
 



  
  



  


  




  
  

    

              

            

             


                  

              

               

              

                   

      

       

       

      
            

              
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         

               
                


         

         

        

      

   

          

               
                


       

         

         

        

      

        

 



 

   
        

     

         

        

        

    

     

   





 


     



           
              
 
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 


     


  

 


 


 





  




 

 
 


         


 

          

          

        

        

 



     


      





 


    

     


 









 



      





  













         

 


   

  




  




  








      


  


   

        
  

     


 


  









  

        

         

                 



 

 
 

 
 

 

               


           

 

 

   

  

                 
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  

        

    

     

  

 




          


  






  






            
  

 





   






     

            

 



   




 

   




               


  








   

   

   









   

   

       

            

     



              
      
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           

   




   

 




   














 


 



 









       


 




 






 


 






 












  










 









 









 









 









 












  










 









 









 









 









 














    
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     
     

   

     

     

   

    










 


 















 

    

     

   

     

   

              
             
  

      

       

   
     

       

      
      

  
  

       

      

     

         

          

             
          

      

     

     

      
      
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      

         

  

         




      

         

     

     

     



      

     
     

     

    

      

     

     

   







 

     

     

      

      

        

      

     

     

      





     

    

      

       

      

     

           
             
               
             

          

                  

       

    
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                 








   

       

     


 

          

   

               

   



  



          

                
         

    

 



 





                 

















 

 



















 







  







          















               





 






  








           
             

   
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       

 



   


  

 



















 
























 


  





 


  


   

   




  


    

 



  




     
       

      

   


 





      

   







 

      

      

      

      

      

      

      

     

     

    

  

    
     

          

 



  



            
        

    

              
 

            

           

           
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         

      

            
 

     

        

        

    

     

 

              
       

 
 




 

 







 
 






 







      

  
        

          

        

 
 




 

 
 



 
  








 
 








      

  
        

          

        
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     
    

      

      

      

      

    

    

     

     

      

     

       

      

     

               
  




 







  


    

              
               
       

      

             
       

             
 

      

                

      



         







   

                
        

       

            



     







 

              
            
  

      
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       

             
                
    

       

       












         



  

  

  


   

              
     


  


          

     


  

  

  


   

      

              
          

         

         

               
                
               
   

    

      

            

            


     

     

      

      

        

        
        

    
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       

        

      

     

     

      

      

     

        
        


    



  

  

  


   

     

     

     

      

      

     

       

     

     

  
  

       

     

     

  
  

              

         

       

        

      

     

     

      

      
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     

              
        


    

      

      

             
      

  

        

     

             

    

     
 



 
 




 




 



 
 





  




        

   



       

 

 





  

 

  





 

 







  

  

  


   

     
      

               

      



Introducción al Cálculo Diferencial: Un Curso Básico de Álgebra y Funciones.

110

5.3. REDUCCIÓN DE ECUACIONES A LA FORMA CUADRÁTICA 97

              

    

     

 



 







     

 







      











 









 

 









       

   

 









  

   

 









  

 

 









  

 

 

 
 







   

 

 








 

  

 

 
 







    

 

 








 

     
    

       

       

       

   

    



  

    
    

       
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    

              

 


    
    

              
  

  






 




     

 




    

   

 




  






   



   

 




  






  

 





           

 




 

           

  


    








  


   


 










   

 








 














  



 










 


 



  







  
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   



   





 



 







 













   






 







 

























      

           

         

          

     




       

  
  

   

           

            

       

  


  

    

     

     

     

      

      

    

  
    

  
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   
  

    

  

    

     

     

     

      
      

     

     

  

  

        

     


    

    

    

     




 



  







 

 




     

  
    

   

  
  




                
       

             
          

 



 
  

              
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       
   

  
  




 





 

        

    

    

     

     

            

 

                 
               
        

        


    

     
               

  

             

  


      




  

      




                  
 

        

   

     
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   

       

        

      

    

  

               
      

             

 

        

      

            

 

       

      

            

 

     

    

      
      

 






 


          

   

   
   

   





 

 
  

 


   

  


     

  
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                
  

     

   

   

                

            

            

                








 



 

 
   

  


  

  












     

  




 




     

  




   









  






 




  




 








 





 


   




      




 




               
 

    




 


  


  

              
   






















 


  

            
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                     


     

    

 



  

 








   









  







 


 



  


 






  


 





 






    












 












 

 












   











 






 









 
















 


   



 



 




 











 


   



 



 














 


   




 




 






 


   

  

   


 







 



 






 

 



 






   






 




 




 


   

  

       
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          





  






  

 

  















  
















  
 












 













 

 

























 

 



 









 



 








 



 






 



 








  
  

 




 










 













 




  


















 







 

   

               
              
                
 

   

   

    



      



            

 




  

   
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 

   


   

 


 

   

     

     

      
      

         
   


    

  
   

   

    

   

   

 


  


   

    

   

  


  


 

   


 





  

 


  


    

  


 


 

 


  


 



      

 


    

   

   

      



   



    

         

        

     

       

      
      

     
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   

      


      

         

      

             

   



  


   


    






 


  

     

         

  


 


   

   

      
 



   



     

    

 

  

   

 





       



  


    



   


 



    

 

        

  

   



     



  


  






  


  



  


  

 

   



   


 

 

        



  


   

   

              
                 
         

 

 


 

 






               
            

          
               
              
               
  
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  
 

 


 

 






                      
              
  

               


      


 

 
       



 

 
       







            

               
   

            
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


            

 



 





 


    

          

          

          

         







    

        

  












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         




                


             
       

    

             

           

                
      

   

       

      

   

        

     

  

           

               
             


  

   



       




 


   



           

              
           
   

  

  


       


  



  


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         

    


 



              
               

   


 



         
    

           
    

      

     

      

  

   

           
           
              
              
          

   

     

   

                      
     

          
         

   


    

      

    
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             

 




 

               

  


    


 



  


   


 




 



   

 


 



  








  











 













   



 




 


 

 


 


     

  








   



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               
    

 








           



 



        

    

       

      

     

   

           



  










      



 



              
   

     


  








    

       

     

   





       
    





           






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     

    

    
  

     

    

     
   

      

      
     

             


          




 

                
                


      

     
    
    




 

               
            

    





 





     


    

    

    

    

    

     

     

    

    

     
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


 



  







 

 




    

    

    

    

      

   

  

      

     

                       
       

     

                  
               
                 
              
                 
     

             
           

       

            
   

           

        

      

      

      

                  
             
        

              
 

 


 




                
                
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              
              
                
            

             

       

      

          

     

              
  

        
        

          

        


 



          
               

            

       

      

      

      

                
                























               

      
   

     


     

      

      



 

 

     
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  

             
      

      

       
 

              
               
         

   

   
 

              
               
               
    

  
 

 
 

             

      

             

      

           

 


 




        

             

 

 


  


  




 

 

 
      

      

        

  
 

 
 

   

      
      
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 


 




    

             

 

 



   


    


 

 

 
      

      

        

  
 

 
 

         

     

        

 

 
   

   

 
 


 

  

 
 

                
                


 




     

       


 
  



 
    

      

   

  


 
 

               
                
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             
      

      



                
        



 
 

          

      











         

        


   

   
            




   


 

 
      




 

   
         




 
 

 
        

               
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 

    

      

              
           
         

           
               
                 
                 
 

    

         

     

               
 

    

                 
                     


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             
          

             
                   
       

           

                 

        

                      
        

   
  
  

      

                      
            

      
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                
              
           

 
 

 





                
        

 




            

     

             
                    
                
        

 








               
 

 
  
  


   

   


  
  

                   
                 

  
  

             

    



     




        



     










               

                
              
             






  




              

        
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



 









          








              

          








                 

     







       

              
            

 







            

             
         

  

     

                  
   

 
  
  




  
 

      

     

                  

 
  
  


  


  

     



7. Ecuaciones de la Línea Recta

143

130 7. ECUACIONES DE LA LÍNEA RECTA

      

   

                 
                   
               
     

       

  

                 
          
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       

  

                
  

     




   

                  
 

        

        

        

       

        

        

        

        
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       

       

                 
            

                 

                

                 

                 

                 

                

     

                     
             

 
  
 

               

       

      

           
                    



 
  

 

     

   
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               
               
               

         

        

  
      

                   
    

  


 



       

  



                
                
            

       

                 
        

  

                  
 

  

                  
     

-4 -3 -2 -1 0 1

-3
-2
-1
0
1
2
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4

m( )0,3−

( ) ( )3,0,0 =b
y = mx + b

y

x

       
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              

  

       

 





 

   

            

       

          

          

         

                 
             

 





  
  


 
 






                  
      

 







  

 







  

  


   





      

  








          




  




 






  






 

     

         

                
 

                 
 

      
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        

    


 

   

   



 



 



 


 

 



 



          




   


 







   




 

     

         

                  
            

                   
           

   

                   
          

   

               

             


 

  

   

   

 



    




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                  

 



        

 



  

   




 




                     
       

 









                 
                   
 

                   
  

     

   

  




               

  

   

 

   

 



       

 


 
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        

                    
                 

 
 

 
  



       

   


 

   



   

        









 

             

               
         

   

                     
                









 

      









 


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           

   

               

  


 

                   
                    










 

   

  


 

     

          



 

                 
   

   

  



      

  



    




 





  



      

  



   














  



      

                
                 
             

   
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         



 

              
                 
  

 



   

                 
                  
            

     



           

               

   

            

        

   







  

                

      



        

             
                

              


 

               
              
                  
 
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   

            

           

                     
          

                   

                    

   

                
            
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
 


 


 


 
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
 


 


 


 
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
 


 

             

      

      

     





   





       

     

      

 



    

        

        

        

           
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 

           
             
            
          
              
 

            
         

                
   

  

  

   

   

   

             
       

         

  

  

  

  

  
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     

           
             
   

                
              

           

             

            

      

  

               

      

  

           

           
    

       

     

  

     
              


   
   

 








   
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                  
            

              

          

           

               

                

 

                    
      

    

                     
        

                 
           

        

               

             

                

                  
     

       

      

    
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               
       

         

            

                

                 

                 

                

                 

              

             

             

              

              

             
 

         

        

        

        
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 

  

          

  

              
                
        

             
          

  

   

                
                    
                  
   

                
   

       

  

                 
         

               
      

               
  

              
          


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             

     

     

                 
                
   

     

    
 


    

    
 


    

   

     

    
  

     

    
 

     

              
                    
     

       

   

        

       

     

             

     

     
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               
            
         

         

  
         

                
        

   

    

              
 

              

     

     

       

         

         

              
     

                   
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   

       

     
     

             


         

         

             
   

         

         

     
     

             

         
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         

              
                
 

          

  

              
  

  







 
 

  

            

      
     
      
   


   

  
 











 

    



   

   






 



 









 


   
   


   

   


   
    


      
   


   

   



  

 

  
 


   

   


   

  
 


  

 

  
 


   
    
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
  

 

  
 


    

  

      

   

            
            
               
             
             
   

  

  

    

              
              


  

                
   

              
   

                  
   

         

          

     

     

       

    

    


 





         
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         







 







  


   




 




   




   






  


  

          

  


 





  







  

              

             

           

         

          

     

     

        

     

    

     

    

  

               
                  
             
             

     
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             
              
  

           
           

           

                 
          

   

  

  

              
  

  

                 
                
  

  

                
  

            
     

               
   

         

            

     

     

        

   



 





    


 




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         




 




 


 







 




  










 





 













  

                    
    

 



 














  

     

           

             

         

            

     
     

         

    



     

    





  




 

                

    

             
          
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              
   

                
   

    

             

     

     

                  
                


      
      

    

      
      

       

         

  
  

                 
 

   

 
 


  

        

            

            

         

             
                 
            
               
 

          

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              

     

     

             
            

     

     

                 


       

   
     

                  
        

 
 

 

     

 
  

 

   

               
                 
    

   

               
  

      

              
   

   
   

                  
     

                  

          

     

     
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      

      
   

              


    

                   
              
    

   



 





                







 






   




 




 




 




 

 




                  

 
















 




  

  












          

     
     
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       

      
 

               
             
    




 









  




 

              

        

 



   

     

      

  







  



 

                 
             
            

      
      
      
      



   

 


  


   
   


   
   


   

   


   

   


   
   



   

 
  


   
   


   

   


   
   






  





  


   
   



Introducción al Cálculo Diferencial: Un Curso Básico de Álgebra y Funciones

174

8.1. SOLUCIÓN DE SISTEMAS DE ECUACIONES LINEALES 22 161


   
   


   

   
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 

  

  

         

            
 

                 
                    
           

           

  

               
      



  


          

      

  

               
   

 













 

            



                

        

              
               
                 



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             

           




























 

    
    

              
  


 

 

               
                 
 

   

  

               
              

      

  
 


 

             

 

    

      
                   

   
 







              
  

  



 







           

  





 

 

 

 

 

  

  

   

   
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    

              


            

   





 

   

   

          

         

   

     

 
  



   

     






   

 


 




 


















 











 


  
  












 



  

  



      

       

        

   

  



       
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       

   







   


  


    

  

   

   

   

     
  

   

   


  




   

  

   

   





  

      





  



   

    

              
    

          

          

























































 

           

           

          

                 
              

         
 


     

               
              
        

             


 







   
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 





     














 




 


 



 

   














 








 



 

   



























 





 

   

            
           
               
            

   

             
 

             

             

 















       

               


                  
   

  

                  
   

  
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                  
   

  

                



 

   
 





                
        

  

               

                

  

               

  

               

  

      



        

 




                

  

               

 

                   

       

         

  
       

  
       
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  
       

 









    





  
      

                 
  

     
 

     
 

             
             
      

          

   

               

    

    

    

 
    

 
  


 

               




  


 




 


 


  



   

  







 





  


   

            

     

         
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      

 

  


       

 


  

   
   



  

   


 

 
  

 


   

  

 


  
      

            




  

 
  


   

 
 


   


   

   

 

   


 

    

                     
                

    

           

   

       

    

      

    

      

    

      

     

        

     

        

   




  



   
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    
      

     
        

       

   
      

  




 



 




  

   
      

   
      

   

     




   
       

   
      

     

  

     
      

        




 

  

     

         

  

  

 




  

  



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  

       

   





 

    





 

  




 

 




  

  




  







    






 

 









 














    










  




 



  



  

 









 



      
  

    

    

    

    

    

    

    

    

   




   




     
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    

    

     

  


   



   

    

         

           

       

           

             

 
          

                

     

   


 

   

                        

     

              

 







   

              

  
   

              
 

 

     

    
 

  
 

              
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              
                  
 

                  
         

          

  


     

                
          

 
  

       


 

 


 




 




 

                  
                 
       

         
                    

 

  
 

 




 
   

             

  
 

 


 

 
    
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       
     

  

  

  

   

  

 










  


  

  










  








    

             
             

  

    



  


 



  


   

      

           

     
 

     
 

  

      

  

            
               
             
              
              
   

             

     
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       

    

         

         

 
 


    

 




 

 

            

    

      




 




  

     

    

                

       

    

           

          

        

 




 

 

               

     

  

    

    

 
  



             


    


  




        

     
   
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   

 






  




 





  





 

 


 




    

   

  

    
 

         

  

         

     

    


 

    

    
 

 

    

     

     




                
  

    

    

   



   

        

       

  
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  












  







  









 







 

  

        

      

           

  




 



    

     

     

      
      



   

      


























   

      





   

        

       

               
          

       



      



  

     

      

      
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                 
    

      

       

       

       

      

         

         

             



    

      

         

       

 







   

    

     

     
     

   

   

   

     

   

   

   

 
  

   

   








 

   

     

     

       

     

  

               
              
              
               
    
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      

      

        

            

         



   

     

     

    

   

         

            


 

 
       


 

 
   

 

 
   

        

    

  



   

        

        

      

    

            

     

    

   

     

     

      

      

                  



Introducción al Cálculo Diferencial: Un Curso Básico de Álgebra y Funciones

196

9.3. ECUACIONES EXPONENCIAL Y LOGARÍTMICAS 183



   

    

     

   

             

         

        

      

     

     

     

      



      






   
       

  
                


        

   
 

             

            

            

          


   

 
 

   

 
 

       

 

   


   

   

 






   
    

   

             
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     

      

            

          

 

   


 

         

         

             

       
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 

    

                  
      

     
      

                  
                     
                
   

                
              


     

              

             
   

     
     

           

                

                

            

                  
             
        


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     

         

    

            
                
             

     
    

                
   

       

  

                
                


                
     

               
   
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              
  

           

      
     

           

     

  


 

       

     

                 
          

           

 

 

   

               
          
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     

       

 

  

    

     

                   
    


  
    


   
     


   
     

                
   

  
        

               
 


    
    


   
     


    
    

                 
  

           



10. Sistemas de Ecuaciones No Lineales

203

10.2. SOLUCIÓN DE SISTEMAS DE ECUACIONES NO LINEALES 189

     
      
 


    
   


   
    


  

  


     
    


  

   


     
     


     
       


     

       


       
     


  



      

  

              
               
             
           
             

          

   

 

     

                
             

     

              
            

  

 

    

      

     

     

      

      

                 
                   
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 

       

      

             
   

     

   

   


     

             

    

   

   


     

            

          

             

         

         

                
          

       

       

            
             
  

        

     

            

 
 


    
 


 



 
  


 

 
 


  

               
           
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   

        

 

       

    

          

 

        

          

  

              

              

   

                  


 

                  


 

        

              

         

       

             
              
       

       

         

          
         

      

    

     

     

      
      
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              
       

   

       

 



  

   

       

 



  

        

  

        







      

     







      

  

  







 







 







      

  







 







      

        

         

      

         

            
             
     

            
   

      
          

      

         

   
 


  
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              


     

     

     

       

          

   

 

      

       

       

            

          

              
                 
           
     

     
       
       



   

   






 



  
 

 


  


      

     


   

      


    

   


    

   



  


 

 


 











 

  






   




   


         

         


       

       
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 

 

               
            
             

 

               
               
           
          

         

                
                
           

               
                   
         

                 
                   
                  
                     
                     
          

       

   





Introducción al Cálculo Diferencial: Un Curso Básico de Álgebra y Funciones

210

11.1. FUNCIÓN 195

   
    
    
    
    





    

      

    

  

                
           
      

              
                    
                 
    

               
              

          

                
            
 

               
  

            
           
            
            
               
               
             

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         

   

                
              
  

             
              
                 
     

                


  



          

    

   

      

  





          

   

  





    

  

  

               
    

    



            

  






          

     
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  
 




     

               
               

                   
            

             


 


           

   

  

        

              

  

    
     

   






    
   

                
           



 
 

            

             

 

                

   

  

  



     

                  

  

   

                 
       
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          


   


                
          

     



      

      

                 
 

          
  











   

             

          

          


 

 


   
         





         







                 
          

       

        





  
        

          
 
  



            

  
 

   
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                 
               

     

               
                
              
              
   

     

        

        

               
                  
                
                    
                    

















           
              

   


   

  
       

         

  


  

                    
 

    

    

  

  

        

     
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     

  


 

  

        

    

    

  

  

                       
        

   

  

    
       

      
       
      
   

        

   
 



   
 

 

   


 

   

   


   

   

 

   

 

   



   

   


 

 

   

   

     

 

    

 

    

  

   




  

   


 

   

   


 

    

                 
  

                  
                  
              

       
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     

       
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                   
       

  

  

            

  


 

   

           
              

                    

                    

      

       
      
        
     
   

        

   
 



   
 

 

   


 

   

   


   

   

 

   

 

   



   

   


 

 

   

   

     

 

    

 
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    

  

   




  

   


 

   

   


 

    

    

               
                 
                 

 




      
      





      

                 
                   
                       
         

         

  




       
        
    

            
              

   

  




     
       
     

               







 



                

      

                

       

                

        

 

                

    

 
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         

            




      
      
    

  

  

     

  

     

     


 

 

    

    

   

            

  


    

     

           

           

     
 

 


 
 






                

     
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     

       

                    
             
               
              
                
   

           

  





    
        

    

              
   

               


   


    
     
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   




      
      
    

   




    
       

     

   

 
    



   

   







   

      

     

   

           
             
             
               
           

   

                 
     

 

           

          

        






 

 

 
        

    

               

              
 

 
   

            

              

    

 
     


        




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    

  


       

      

                  
        

















            

      

   







       

 
    





           

    




           

  



           







 




    
      

  






            

        
        


   

  


 

 

    

    


 

 

    

 





  

 




   

              
               
                       
                 

          
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    

                  
  

           

           

                  
                  
                  
   

   

          

                   
       

                        
   

                     
                  
            

          

     

   

 




  

   

 
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   

                     
                 

                    
 

       

   

    

     

    

                 

    

    

          

    


 

      

    


 

   
 

 
   

          





  

  

          


 

 





 

 




 

 

           


 


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          

 



 




 

 



 




   


 




   

          

  







  


 










 

                  
  

    

    

          

    




       




  


 






 






  




   
 

 
   

               

 
 



          


  

 


 














 



           


 



          

 



  




         

          

   


   




   


 


 

                    
         


  

   

   

  

     

      

    

                 

  


 
  

 




  



   


 
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  

      

  



    

  

   

    

               


    

                 
                
                 
        

           

             

            

            

               
              
                
                


             

                  

                  
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               

    

   
       

                   

            

 

            

    

                  
               
            

                   
      

   

                   
    

  

                   
     

    
      

   

               
    

   

    

      

                  
                

    
      
     
  

       

    

 

      

      

  


 

  

       
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     

       

   

 

   


 



   


  

    

                  
                  
            

       

     

 





   

  

 
  
  
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       

 





   

  

 
  
  

              

    



               

            

               

                


    

    

  

                     
                  
      

                   
                
   

                
                  

           
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
  


      

  

      

                  
                
     

        

    

            

    

      

             
   

         

     
  



   
 


   

 



    

  


 




 








 




 


 




   


  


 


  




  




  


 

        
  


  

       
  



      

  

    

      


 




  


 






 







 

  




  


 


  


 





  




 





  




   


      
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  

     
    

                   
        

   

                  
            
                  
 

 
 

 





 




               

  

                

   

             

  

  

     

      

                     
            

   
 

 
 

 
 

                     
       

       



 



   
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             
                    
             
              
 

     
     
         
          
          
       
        
     

       

    


   

       

       

       

       

      

        

       

        

        

       

       

       

   









 



      

        

    








 

        

    
     

             


       








         

      

            

         









        

        

   

 




 
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                  
   

              
   

  

      

 
 





        

        

                 
          

  
    

  

                    
                
                
                   

             
     

 
          
          
           
           

    

               
                  

  

                    
            

             
      

  

                    
           

   

 
 





        

        

           



Introducción al Cálculo Diferencial: Un Curso Básico de Álgebra y Funciones

234

11.6. FUNCIÓN RACIONAL 219

                

                
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220 11. FUNCIONES REALES

                

                


                

             





              

              

              


  


   

  


    




   

                 
       

    
 

    
   

               
  

              
  

  


  

               



      

       

   

            
              
            
               
            

  

              

     

               
         

      
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      

      
     

                   
    

  

              

     

              
            

     

              
            
           

  

  
    

                
                 
 
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  

  
    

                
                  
 

    

  
    

             

                     
           

                      
            

             
           

    

  
    

             

                     

             


 



                      

              


 



       
      
        
   
   

      

   



 

   



 

      

      

      

       

   


 

     


 

   


 
 

     



   





  

    

 
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           



  

     

  

            

     

 

              

  


  

               
         

     

 

          







  

            
    

  

            
                 

             
        

             

                
               
                 
  

               
          

            
       

   
    

 

              
                

       

        

               
    
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               
              
                
                  
     

 






              
      

  



 







           

  





 
  
 
 
 
  
  
   
   

    

     

       

 

       

         
                  

                 
    

       

 











   

     

    

               
                    
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         

            
                  
              
            

   

             
       

                 


         

     

 

            

   

      

   

               
       
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              

 

 
 

    

    
     
        
       
  

    

      

    

    







     

     








    







      

    

    







    







   








     

    

      

  

  
   
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                 
     

           

                   
                  

           

 

  
 


                 

         

       

 

 

           



  

         

      

               
   

      
       
      
     
   

    


    



   



 

    

  

   


 

   


   

   
  



    



      



   
 


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       

 

  

          

     

   

       

                  
              

   

   
    

                    
                  

              
       

       

             

                     
               
  

    

            

   

        

    
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           

                 

                

    


  


     


     

    


  

   
     


  

   
   

    
  

 
     

  

 
   

    
 

 
      

 

 
   

     
           

            

   


  

 
  


   

 
 


   


   

   

   

   


 

            
       

      

                    
                    
       

      

        

     

    

               
                  

                  
            
                  
                  
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    

      

   

         

     

                 
    

              
               

             
          

   



             
       

     

                  
           
















        

  

              

         
 

   


      

 

   
 

  
 

   
 

                   
          




























                    
                
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 

   

              
             
              
             
       

       
  

    

   

  
   

 

                
           







              
           

     
              

                    
                 
                  
      

      

       

              

       

     


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                  
                       
      

             
                 
                   
        

           




   


   

 

      




   

 
 

    




   

 
 

                
      




   


   

 
 

               
                    
                 
                       
  

            
             
           
    

                   






  



                
                    
       

      

       

                  

       

          




   



  


 
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



   



  


 

       




   





      

        

   






 

        

      

       

         

       

     

 






 
   




 


 





 
 




 

 




 
 

  







        

      

       

        

       

       

 







   





 

 






 





 





 
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        



       




   






        

      

       

              

      

       

 







  







                    

          





   









           
               




 

                    
             
         

              
          

 


   

 

       
 

 


  



       

 

 


   

 

       

 
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            

    

              


 

                      
                




   

              

              


 

          

                    
                 



Introducción al Cálculo Diferencial: Un Curso Básico de Álgebra y Funciones

254

240 12. LÍMITE DE UNA FUNCIÓN

  



  

              


 

            

                   
     




   

        




        

          

              

 


 

 


 

 


 

 


 

  

  

    

             

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      

      
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 


 

 


 

 


 

 


 

             

      



 


 

 


 

 


 

  

             


 


 

 


 

 


 

  
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             


 


 

 


 

 


 

  

   

              


                  
  




    


  

    

             




    


  




 

             




   


 




 

                 




   




 

             




  


  




   

                  
   









 

 
 


  






          
   
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                




 








     

 

         




  

            




  

            




        

                    






  


      

        

                  






  







 

      


   

                    




  

 

    

               
                   
               
        

       
                

                 
 

 



  




  


 
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 



    




        


 

 


  




  








 


 

 

 

  
 



 


  

 
 



 




     
 

 




     


    


  

 


 

 
 


  

 


  

 


  

 
 



 



    


      

   




  


 

                   
       






  


 






             
    



  


  


   




   


    

   
 

     



      


    

   




   


 






  


 

 


  

   




       

 



12. Límite de una función

261

12.1. COMPRENSIÓN NUMÉRICA, GRÁFICA Y ALGEBRAICA DEL CONCEPTO DE LÍMITE 247

                    
               

                       
                     

          

 


  

   





  


   

   
 




  


 

 




  


 

  
 

    


   


  

 
  




  


   

              


  


 

  
  



 


   

   




   

   
 



 

 


   

  






            



 










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 


         








   


     


 



  


 


     

 



  

 





  

 



   
     

  

 



  

 
   



 


   


 



 

  


 


   


 


  

 


   


 


 

 


   


 



   






   
 





            



 











     


 


  

 
 

 


   

 
 

 


  

  
 



 


  

 
 

 


 

  






 


  


 

 


   

   
 



      
      
    


 



    



 


 

 

 


  

 

 




   

 


  

 

 


  

 
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 


  

 

 


  

  

 


   

   

 


   

 

 


  

  

 


   

 

 


   

   

 


    



       

           






  

                  
                    
             

   




  

                   
                     
            

                 
                      
               




       


    


  

               
                     

                  
                 

     

             




 

                
        
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             




  

                
        

         

       

  




     
    
     

  


   


    


       

 
 


   


   

 


   


   

 


   

  




        

       

   

  




     
    
     

  


   


    


        

   

  




     
    
     

  


   


    


        

  

                     
  




  


  


 



   


   


  
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   

                

   

 


 

 


   

                    
       

           
               

      

   

            
              
             
     




   


 

        

   


   


     


  


           

 




  
             


 

      

               

   

 




  
     

  
      
               

   

                   
               






 
   




 
 

                
 
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           




  

              
                





  

             
             

  

                   





    


  

                 






  
   




  
 

                 
          

   


  
 


   


 

    

 

    
 

   


 
 


   


 

    

 
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    
 

         


   


 

    

 

    
 

    





 





 





 





     

 






    



   







 

 






    



     







 

 






    



     







 

     







      

             
   

        







 





 





 






     
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    




 






  








    







 





 





   

  







  





  





 

      


   

     
   

      




   

     


     

        




               
         




   

 


    
 




   

 



     






 
















 



 








     








 





 









  





 





 






 





 








 





 









  





 





 







    

     





 

      

      


   

     




   

     
 




   





      


 


  


 


  
 




 



    

     





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    

        





   

 
 




   

 





 






 



   







 






 



  

  




 





    

 








        




   

     
 

























 








 












 



 












   




     


 




      

        

 


        
        

                 
          

  
    

  

          

  

        
  

           
             
    
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


   












   







      

         




     

       

   
    

        




     

       
 







































 

         





  


  

           





  


  

 








 





  




   

     




   

    

     























  


 

     
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 


   



 



    



 



 


 



 




 


 

 



 



 






 

  



 


    

       

 


  

  

 




  

 


  

    

 




  

 


 

 

 


    

  

 


   

     

 


  

 

 


  

  
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 

   

            
               
             
               
            
               
             
                
          

           


    

    
     

          
                       

       

 
  
  


   

  


 

 
  

                
                 
                
                 

                   
                
        

               



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      

             
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               
                    
                   
                 
                
      

             

              
                     
                        
           

 
  
  


    

  

 
    


   

                 
                 
           

  




  


    



                
     

     
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      

     

  


    



       

      

                    

  

             

   



            

    

    

    




   


   

    

  


    


 


  

  
   
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              
                   
                  
       

           

                

     

 

      

    

                    
           

   

                 
                
                
                
               



                




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         





                    
               
 





                  
               
    

                
          

 








               
                      


                 
                     
     

                  
  
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   

       

 


 



    





 



    



  


    




   
               

              

                 
                  

           

           

                

       

            

  



          

    

    
    




    




   


   

   



 


    







 


  




  

         



      

         




      

         




      
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          


 
    



   

   


  

     

     


  
 

 


    

    




    


    




    





    






    
 






    





 


    







 




    







   




 

          
  


    



   

   
   

 


     

 
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     

     
     

 
   






     


  


  


  


           

  




   


  


    




    






   


  






   


  

 






   


  





 


    







 




   


  






  



          

     



   
   


  

     
     


  


 


    




    





  


 




   


 

   

 




  

   





   

 




    




   

 









   

 






   

 
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         





 


    







 




   


 







  


 






 

               
               
             
       

     

    

      

  





 

  
   

                 
                   
       

       

        




 
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  
   
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x

y

   

-5 -4 -3 -2 -1 1 2 3 4 5

-4

-2

2

4

x

d/dx




 

                
    

       

               




 

  
   

-5 -4 -3 -2 -1 1 2 3 4 5
-1
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2

3

4

5

x

y
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   

-5 -4 -3 -2 -1 1 2 3 4 5

-4

-2

2

4

x

d/dx




 

                

    

        

  

      




 

 
   

     

                  
            

         



 









  






   
    

          

     

          

     

 

    

        

        
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    

            

      

 
     

    

                

  
  



 








   




       



    

           

             









   





  




  

        

          




  










     




      

        




       

     
  
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

     




   




       

     

   

    

  






  


  

 


     

 

  



   

    


   













   


       





 


   



          




 




    









  

               

        

       

     

      

     

       

    



    




    

                 

            

            

         




         

       
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   


 

 




 

 






 



    




 


 

   


          

 
   


        

 



     

 



    

 
  


  

 

 

   


 

   


  

   

  

    


   


 

 



   




 

 


   


 

 

   


  


  

   
 

 

     

   



     

  



          

      
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     

  



     

   



   

  


 

   

  

 
  



   

      

 
  



   

  




 

   

   

 
  





   


 

   
 

 

   
  

  

   
  

   

   





 

               
      

     

  


   

   
 

 
   

   


    
   

    

 


  


   

               
        

   

  

 
  


  

   


 
   

   
 

  
    

   
  




  





 



   

  

 
   


    
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                


  
    

    

  


            

   

     


             
 

            

  


   

       

    

         

     

   

  



    

  



   

 



    

  



   

  

 


    

 

   


 

   


  

   




  

      

      

   


 

 



   


 

 



   


 

 
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   


  

   


  


  

   


 

  

   


 
  

   


  
  

          

    

  


      
       
       
     


  


     


   


   


  


 

   

  

 
  


   


      

 
  


    


 


  

 
   


 

   

  




 

   

 



 

  


   

   

 
 




   


   

 
  




    


    



   


    


    


    


   


    


   




    


    


    


   



   


  

 
  




    

 



    




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     


   

        

  

  

 
      

       

   



 





 

  

               

    


 

 

    




  

            

        
   

     

 







   

     

        

         

    



     

  


        

   


  


  






  














  


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    

  


      

   


  


  






  

   



   

      


     

   








  




  




   




  



                


      

  

    




 


  

 




 







 

                 
      

   


 
    

   




 
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
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   


     


  

     
 





  

     
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

   


     





  

    


 

  

    


  


   

   


     


  

 
  


  

 




  


 


  



   


     


  

 
  

 
     



   


     


  

 
  

 
   



   


   


     

      

  

 
  

        
        

   

  

 
  


    


  


  


  



 

    

  


  


  



    




  


  


 




  




  



    




  



 




  




   




  







  



     




  







  


       

      

   


  




  




  


 


  



  

 
  


  




     

     


    

     

   


   


     
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         

      

       

 

        

  
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

 
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    
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
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  
    




 
    
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  
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
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
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 
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
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    





  
  





  


  

    

  
 

  
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   


  


 


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
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  
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    

 



  










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   


  



      

   


  


  






  





  


   

    

 



 
















 


    

      

 


 


 






 


   




  

 

 


 

           
             
   

    

    
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   

  


 





 

      


     

          

       

       

 



    

 




 


    




   


    




 
    



  




      

 
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


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


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  
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
  




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
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


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



 
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

   
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  
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
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
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   







  
 

  


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

  
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  




  
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 


  


     




     


     

   
     

 

           

    


 
  

    


 



   

 


   

 

        


  
   
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    


 
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
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


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
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
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  
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 
  



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
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
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
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  

      
    

          

   
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     

     

 

     

     
 

   



         

     

      

         

      

       

      

     

       
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      

   



           
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  
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  
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
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 
 




 


 






         

     

     

           

    

                   

             
        

    

 

                 
       

   
 

 

  

        

      

      

     

   

 

   

     

  
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   

   

        

   

  

 

   
      

  



  



 



  





  






 

  






  



      

      

    

 
   




  




  




 



    

  


       

       

  

  


   

  

    

 




  


  


  



 




  
 


  


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       

  
  

       

    

     

      




   

    

     
    

          

  

  
     

         

   

   


   

   


   


   

  

  



     

  

           
                 
     

             

     
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                 

     









   

    

              

       



    

       




    
     

                


    

           

    
 






  



 
 

   

            

   

 
 

   



              


       

  



    

 






  



   

    


      




  









 
 


 

   








 
 


 

   
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Este libro "Introducción al Cálculo Diferencial: Un Curso Básico de 
Álgebra y Funciones", está dirigido a estudiantes que ingresan al 
nivel universitario, los cuales ya �enen alguna experi-encia previa 
de un curso de álgebra el libro trata principalmente de 11 temas 
esenciales de álgebra y principios de funciones: 1) Números Reales; 
2) Expresiones Algebraicas; 3) Productos Nota-bles y Factorización; 
4) Expresiones Racionales; 5) Ecuaciones Algebraicas; 6) Desigual-
dades; 7) Ecuaciones de Rectas; 8) Ecuaciones Lineales Simultá-
neas; 9) Exponentes y Logaritmos; 10) Sistemas de Ecuaciones no 
Lineales; 11) Funciones Reales. Adicionalmente, 2 temas de cálculo 
diferencial como introducción al cálculo diferencial: 12) Límites de 
Funciones y 13) Derivada de Funciones.
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